YHUBEP3UTET Y HOBOM CAY
MNPUPOJHO-MATEMATHUYKHU ®PAKYJITET

MN3BELITAJ O OONEHU MACTEP PAJIA

|  MOJALM O KOMUCUIU

1. Jaty™m u opraH Koju je umenoBao Komucujy
9. 6. 2016, Behe J[lemaptmana 3a Marematuky u uH(popmatuky IIpupogHo-maremMaTHUKOT
dakynrera YauBepsutrera y HoBom Cany

2. CacraB Komucuje ca Ha3HaKOM HMMeHA U NMpe3HMEHA CBAKOI WIaHA, 3Balba, HA3MBA
yke Hay4YHe 00,1aCTH 32 KOjy je u3aOpaH y 3Bame, JaTyMa u300pa y 3Bame U Ha3UB
(axkyarera, ycTaHoBe y K0joj je 4JIaH KOMHCHje 3aI0CJIEH:

e IIpod. np Curnma Lpeenkosuh, penosau npodecop Ipupoano-maremarnykor akynrera y
HoBom Cany, yxa HaydHa obnacT: anreOpa U MaTeMaTuyka JIOTHKa, n3adpaH y 3Bame 27. 3.
1992. — npencenHUK KOMHCH]E

e IIpod. np Urop onuuka, pexosuu npodecop Ipupoano-maremarnukor daxynrera y Hopom
Cany, yxa HayyHa oOJyiacT: anredpa U MareMaTuyka JIoruka, usabpas y 3eame 1. 4. 2008. —
qJIaH KOMUCH]e

e JIp bojan bamuh, nouent Ilpupogno-marematuukor gaxynrera y Hoom Cany, yxa HaydHa
o0JacT: TUCKpEeTHA MaTeMaTHKa, u3abpan y 3Bame 1. 3. 2013. — meHTOp

Il TTIOJAIM O KAHIMIATY

1. Hme, uMe jeTHOT poaNTE/HA, IPE3UMeE:
Credan (bpanuncnas) Xauko

2. Jlatym polemwa, onmrTuHa, penyoanka:
11. 8. 1993, Kukunga, Cpbuja

3. Toauna ynuca Ha IUIJIOMCKe aKkajJeMCKe CTyldje, cMep/ycMepeme:
2015, Teopujcka MaTeMaTHKa

111 HACJIOB MACTEP PAJIA

JIuneapue ¢opme jorapurama y pemabamy JJuodantoBux jenHaunHa

IV HTPETJIEJL MACTEP PAJIA

Macrep pan 3ay3uma 56 crpanuma (v + 52), caapxku 25 OuOnmorpadcKux jeAWHUIA U
nojieJbeH je Ha mect miaBa: 1. OcHoBHe Aeduuunuje u tBphema; 2. Pillai-esa jennauwnna; 3.
[Tpo6nem Erdds-a u Graham-a; 4. JeqnaunHa o0mka (-1 -1)=7F-1;5. Monorudapcku
®ubonaunjeBu 6pojeu; 6. bumapuu namuaapomu obmuka 10" + 1. Ilojenune rnase cy
MoJIeJbeHE Ha BUIIIE CEKIIHja, a TI0jeMHE CeKIIMje Ha BUIIE MOJICEKIH]ja.

VY mnpBoj, YBOJHO] TJaBU HAjIpe ce, y IMOYETHE TPH CEKIHje, Naje TOJCETHHK Ha HEKe
neunugje 1 TBphema U3 Teopuje MoJba, TEOpUje BEPHIKHUX pa3jioMaka U Teopuje KBaIpaTHUX
ocrataka, mTo he OMTH MOTpeOHO y HacTaBKy pajga. Y cekuuju 1.4, mojaesreHo] Ha TpHU
MOJICEKIMje, YBOAM C€ LEHTPAJIHU I[I0jaM NPEAMETHOr MacTep pajda: JHUHeapHa ¢dopma
norapuTama, aeuHucaHa Kao u3pas oomauka B Inag + B2 Inay + ... + P In ap, e cy 6pojeBu N
u B1, B2, ..., Pn dukcupanu. 3aTUM ce Jaje HEKOIUKO TeopeMa Koje ce OJHOCE Ha J0ma
OrpaHWYeHa OBAKBUX M CIMYHUX (OPMHU, M KOje Cy TJIaBHAa CIoOHa u3Mel)y oBe TemaTtwke |




pemaBama JlnopaHTOBUX jeAHAYMHA, IIITO j€ U TeMa MPEAMETHOT MacTep paja.

YV npyroj raBu pa3martpa ce jeqHadnna 8 — b’ = ¢, rae cy a, b u ¢ gpukcupanu HeHyna uenu
OpojeBu u a,b > 2. YV cekumju 2.2 g0Ka3yje ce INIaBHU Pe3yiITaT OBe IiiaBe (a Koju Ou ce, MOK/a,
300T CBOj€ OIITOCTH, MOTa0 CMaTPaTH M LEHTPAIHUM PE3yJITaToM IMPEeIMETHOT MacTep pajaa):
1ocMaTpaHa jeJHauMHa MMa HajBUINE J[BA PEUICHAa Yy CKYIy NMPHPOAHUX OpojeBa. 3aTuMm ce y
cekuuju 2.3 moapoOHMje aHaTM3upa CUTyalrja Kajga C 3a0BoJbaBa orpanuuema 1 < ¢ < 100;
OBJIe ce JOJaTHO Npodumyje pe3yiraT MpeTXoaHe CeKIMje U MoKa3yje ce Ja Taja IocMaTpaHa
jeHaYMHa MMa HajBUIIIC jE/IHO PELICHE, OCHM 32 JIECEeT eKCILTMLIUTHO YTBpheHUX Tpojku (a,b,c),
3a Koje IMocMaTpaHa jeHauylHa MMa TayHO J[Ba pellerma. Y CKJIOIY OBOT JI0Ka3a Ha oJpeheHom
MecTy je oTpedHo pemuTh jenqHaunny Y(y + 1) = x(X + 1)(X + 2). OBa jenHaunHa 1mo3Hara je u
1oJ] Ha3uBOM Mopdenosa jeOHauuna, N YATAB TIOCTYIIAK HEHOT pellaBamba U3JI0KEH je Y CEKLHUjH
2.1, mTo je omoryhuio KacHUje NUPEKTHO MO3MBAKE HA Taj pe3yiaTaT 0e3 AWrpecHje Koja ou
OJIBJIAYMIIA TTAXKIBY.

Y tpehoj rnaeu pemapa ce jexnaumna (p — 1)! + a® ! = p¥, kojy cy mocrasunm Epgem u
I'pejam 1980. roa., a Ha unje ce peuieme yekano ce A0 1996. roa. Tpaxe ce pemiema y Kojuma
cy a u K mpupoanu OpojeBu, a p HemapaH npoct 6poj. JBa cnenujanHa ciydaja, a =1up = 3,
pemaBanu cy JlujyBun u Amepu, PECneKTMBHO, 3HATHO IIpe HEro ILITO je jeJHaYMHA |
nocTaBJbeHa y ommmreM oomauky. OBa /1Ba ciydaja pemaBajy ce y cekuuju 3.1, 1 ToM IpUIHKOM
ce 100ujajy yKyIHO TpH pemremsa: 2! + 1 =3 41 +1 = 52 1 21 + 5% = 3° (upBOHaBEICHO pelICHE
mojaBJpyje ce y o0a oBa crenujainHa ciydaja). Y HapemHe JIBe cekirje (o1 KOjux ce y TpBOj
00e30ehyjy mnorpeOHuM momMohHU pe3ynTaTH, a y J[APYyroj ce Joka3yje TJIaBHO TBpheme)
WCIIOCTaBJba Ce JIa Cy MpoHal)eHa TpH pelierha 3anpaBo U jeInHa.

V 4eTBpTOj IJIaBU pa3Matpa ce MUTAke Kaja je MPOM3BOA JBa K-Ta crermeHa ymameHa 3a 1
TOHOBO K-TH cTerieH yMmarmeH 3a 1, Tj. mocmarpa ce jennaunsa (X — 1)(y — 1) = 2 — 1, e je k
3aj1aT npupoaH 06poj. Jlokasyje ce 1a oBa jeqHaYMHA HEMa pelieka Hi 3a jeaHo K > 75.

VY meroj riaBu pa3MaTpa ce NMHTamke Koje Ha MpBH morieq Hema Bese ¢ JluodanToBum
JeIHayMHaMa: 3a Koje ce mpupojHe OpojeBe N y nenuMaiHoM 3anucy PubdonaunjeBor 6poja Fi
jaBiba camo jeaaH mudpa (moryhe moHoBibeHa Bulie myta)? bpojeBu koju uMajy Ty OCOOMHY
Ha3uBajy ce Monoyugapcku oOpojesu. Y paay ce Hajupe OBO NHMTAKE CBEJAEC Ha pellaBame
onpehene JlnodanTtoBe jemHauHe, a 3aTUM Ce€ OHa pemaBa oOpaluBaHMM TEXHUKaMA.
HcnocraBmma ce na je jeaunu MoHoiupapcku @DubonaumjeB Opoj mopen (TpUBHjaIHO)
jennonudpenux 6poj Fip = 55.

VY mecroj riaBu pa3MaTpa ce joul jeJHO MUTamke Koje ce Tude Iudapcke CTPYKType
npupoaHux Opojesa. [logcerumo ce, kaxkeMo aa je mpupoaaH Opoj naiuHopom axko ce ,,ACTO
yuTa‘ clieBa HAJECHO M 3/IeCHa HajeBO. JacHO, CBOJCTBO MAJMHJIPOMHYHOCTH HEKor Opoja
3aBUCH OJ1 0ase y Kojoj je Taj O6poj 3ammcan. CBu 6pojeBu obmuka 10" + 1 ouurnenHo cy
nanuHapoMu y 6a3u 10, a y 0BOj IJ1aBM OAroBapa ce Ha IMHUTamke KOjU 01 OBUX OpojeBa Ccy yjeaHO
nanuHapoMu Uy 6a3u 2. McnocTtaiba ce (Kako je MoKa3aHo y paay) Ja c€ M OBO MUTAHE MOXKE
CBECTU Ha pelnaBame ojpeheHe J(modaHToBe jenHaunMHe, U HEHHUM pellaBambeM ce J100ujajy
camo creneha zBa pemensa: 10' —1 =9 = 1001 u 10° — 1 = 99 = 1100011).

V  BPEJHOBAIBE HOJEAMHUX JEJIOBA MACTEP PAJIA

[ToueTHe cekuyje MpBe IriiaBe UMajy MPaKTUUHY BPEIHOCT: y BbUMa Cy cajpkaHe HeKe (Mambe
WM BUIIIE) MO3HATE CTBApU U3 PA3IUYUTHX MATEMATHUKUX OONACTH, alli OBAKO TPYIMUCaHE Ha
JETHOM MECTY YMHOTOME OJIaKIIIaBajy YHTamkE paja. 3aTUM C€ y TOCIEH0] CEKIUJU MPBE TIIaBe
HABOJM HU3 pe3yliTaTa y B3 C JIOKHUM OTrpaHHueHMMa TuHeapHux ¢gopmu jorapurama. OBu
pe3yaTatd Cy BpJO AyOOKH, JOKa3 Oe3Mano CBAaKOT OJ HUX 3ay3MMa HEKOJMKO JEeCeTHHA
CTpaHMIa, U INTaBHILE, JI0O MPBOT pe3yaTara OBOI Tuma jomao je bejkep y cepuju pamosa
3amouetoj 1966. roxa., a 3a Taj mpo6oj je 1970. rox. narpahen @ungacoBom meaaboMm. [lputom ce
bejkepoBu pesyntatu Mory cmartpaTu yommTewmeM Teopeme I'esbdonna u Illnajnepa uz 1935.
roJ., Koja je Jajia oAroBop Ha ceamu XuiabepToB npodiem. C 003upoM Ha OBaj UCTOPH]jAT, BPIIO
j€ HEOYEKMBAHO M HAJacBE MMIPECHBHO HITO C€ Pe3yJTaTH OBOI KajauOpa He caMo MOMHUBbY Y




jemHOM MacTep paay, Beh npeacTaBsbajy U TiIaBHO opyhe Koje ce KOPUCTH Kpo3 meral

Beh y apyroj rmaBu ce Ha ynedaT/bMB HAa4MH JIEMOHCTpUpa Moh oBe TexHuKe. PemaBame
jennaunHe a° — b¥ = c, 3a koHkperHe HeHyna Lene OpojeBe a, b u ¢ u ab > 2, moxe ce
HCIIOCTAaBUTH Kao 030MJbaH M3a30B. 300T Tora Teopema cekiuje 2.2, Tie ce MokKa3yje Ja oBa
jeIHaYMHA YBEK MMa HajBHIIEC JBa pelicikha (0e3 MKaKBUX JOJATHHUX OrpaHHYcHa 3a a, b u cl),
MpeJICTaBba IMBJbCHA BpelaH pe3ynrar. JlomatHo nmpodumeme oBOT pe3yiTaTa u3 cexuuje 2.3,
3a ,,Mane” BpeaHoctu 6poja ¢ (1 < ¢ < 100), camo jour uHTEH3UBUpa yTHcak. Mehytum, oBre
Tpeba moceObHO MOMEHYTH | pe3ynTar u3 cekiuje 2.1. Haume, nmoctynak pemaBama Mopenose
jeIHaYnHEe TPWINYHO j€ CIIOXKEH, KOPUCTH TyOOKe TEXHUKE pajia ca pamupemuMa (4ak KyOHUM
pammpemuMal) mpcTeHa nenux OpojeBa, U 3ampaBo Ou MopjaenoBa jeHaYMHA CAMOCTAIIHO, Y3
JeTaJbHUjy pa3paay HEOIXOTHHX TEOPUjCKUX OCHOBA, MOIJIa OMTH MPUKIIAJHA TeMa 3a 3ace0aH
Mmactep paa. C apyre crpaHe, y OBOM MacTep pajy TO MpelICcTaBiba caMo jeJlaH YCIyTaH KOpak,
3a KOjU c€ MPUTOM KOPUCTE TEXHUKE KOje HEMajy MPAKTUYHO HUKAKBHX JOJAMPHHUX Tadaka C
TEeXHHKaMa Koje Cy IIEHTpaJlHa TeMa PaJia, IITO CBEA0YH O HEroBOj N3Pa3nUTOj KOMILIEKCHOCTH.

JenHauuHe Koje ce pa3Marpajy y HapenHe JBe TiiaBe, Mel)yCOOHO NMPWIMYHO pasjinyuTe a
yjeIHO ¥ pa3IU4uTe OJl jeJHAaYMHEe M3 TIJIaBe 2, jacaH Cy IIOKa3aTeJb BUCOKOI CTereHa
MPUMEHJBMBOCTH JIMHEApHUX (opMu Jioraputama y pemaBawmy JnodaHTOBHX jenHauWHA.
Jlpyrum pedyrmMa, HUCY JnHeapHe (opMme JorapuTaMa moceOHO KOMIATHOWIHE ¢ jeTHAYNHOM U3
rinaBe 2, Beh ux je ¢ jennakom ycnemHonihy Moryhe npuMemBHBaTH Ha BPJIO IIUPOKOM CHEKTPY
HuodanroBux jemHaumHa. OcuM Tora, IPHIMKOM BpEIHOBama cajap)kaja OBHX TIJiaBa Tpeba
noceOHo uctahu u goka3 reopeme Anepuja (Teopeme 3.2); ¢ 003UpOM Ha HEIOCTYITHOCT paja y
KOM C€ OBa TeopeMa IPBH ITyT M0jaBIJIa, K0 U HA HEYCIEIIHOCT MPOHATAXKEHa AITCPHATHBHOT
JI0Ka3a y JUTEPaTypH, Y MPEAMETHOM MACTEP pajy U3JI0XKEH je He3aBHCaH JIOKa3.

Haj3an, mocrienme ABe IiIaBe THYY ce JBa Mpodiema 3a koja ou ce Moxkaa Morio pehu aa ce
HaJla3e Ha TPaHMIIM C JEIIOKPYrOM PEKpeaTHBHE MaTeMaTHKe. 3ajeJHHYKO UM je TO HITO ce 00a
TH4y mHdapcke CTpyKType MPUPOJAHUX OpojeBa, Te (MPAKTHYHO MOCIECIUYHO) IITO 3alPaBO HUCY
dbopmynucanu kao pemaBame oapeheHnx J[MopaHTOBHX jeJHAYMHA, HUTH HAa TMPBHU IOTJIEI
Jenyjy Kao na umajy aoaupa ¢ TuM. Ctora, oBa JIEeMOHCTpaIlfja Ha Kpajy MpeIMETHOT MacTep
pama kako JuHeapHe (opMme Jiorapurama MOTy OWTH OJ KOPHCTH W TPWIMKOM pellaBama
OBAaKBHX ,,eT30THYHHX " po0JIeMa Ha yIeYaTJbuB HAUYMH 320KPYXKYje YATaB paj.

VI 3AK/bYYLHU OAHOCHO PE3YJITATU HCTPAYKUBAIBA

JluneapHe ¢opme Joraputama mpeacTaBsbajy Bpiio MohHO opyhe 3a pemaBame [[nopanToBUx
jennaunHa. I'py6o rosopehu, ,,cTpareruja““ koja ce MpuTOM KOPUCTHU M3IJIe/la OBAKO: YCIIOCTaBIba
Ce KOpECMOHJeHIIMja u3Melyy ,Benukux™ pemiewma pasmarpane JluodaHToBe jenHAUYMHE U
,»Malux"“ BpeAHOCTH ojpeheHe nuHeapHe Qopme Jorapurama. Y JMTEpaTypd ce MOry Hahu
pa3Ha JI0Wka OrpaHHueHa 3a JuHeapHe ¢opme Jorapurama, ma aa Ou oBa orpaHuYema OMiIa
UCIYyHEHa, 1o0ujaMo J1a pazmaTpaHa J[ModaHTOBa jeJHAYMHA HE MOXE MMAaTH pelierwna Beha oJ
onpehene rpanuie. Tume ce HEHO pelllaBalbe CBOAM Ha UCIMTHBAKE KOHAYHOT Opoja ciyyajeBa.
Kako nobujeHe rpaHuiie 4ectro MOry OMTH NMPUIMYHO BEJIHMKE, T€ HWCHUTHUBAE MPEOCTATUX
cllydajeBa HHMje Moryhe mpakTUYHO M3BECTH, Hajpe ce MoMohy onpeheHux 10oJaTHUX TEXHUKa
Nno0MjeHe TpaHuIe CBOJIE Ha pa3yMaH HMBO, 1A C€ PEIIABAKE jeAHAYMHE MOTOM JIOBPLIH
WCIIUTUBAKEM TIPEOCTATUX CITydajeBa.

VIl KOHAYHA OLHEHA MACTEP PAJIA

Macrep pan je y motnyHocTH ypaheH y cknamy ca omodpenoMm temoMm. Kpos mpumepe je Ha
pa3yMJbUB HauWH M3JI0KEHA MPUMEHA jeHE BPJOo AyOOKe MaTeMaTH4Ke Teopuje. Y MHOTUM Off
oOpaheHnx mnpumMepa OWIO je HEONXOIHO, MPWIUKOM ,TpUIIPpEME TepeHa™ 3a MpPUMEHY
TuHeapHUX (GOpPMH JoTapuTaMa, 3aKOPauYUTH Y CAaCBUM JPyre MareMaTH4ke o0nacTu (KBaJapaTHa
pammpema MpcTeHa meaux OpojeBa y Teopemu 3.2, KyOHaA pamupema y TeopemMu 2.2, BpIo
JOMHUIIJBATa yrmoTpeda KBaApaTHUX OcCTaTaka y JieMd 3.3...), ITO KaHAMIAT YMHU 0e3 MKAKBOT
3a30pa M Ha JE€HAKO jacaH HA4YMH Kao W y ,[VIABHUM' JeJOBHUMa paja, YuME j& IOKa3ao
MIOCE0BAKE U3PA3UTE MATEMATHUKE ITHPUHE.




Vil IPEJJIOT

Nmajyhu y Bugy cBe mperxonHo peueHo, KoMmucuja mpemnaxe ga ce MacTep paja MpUXBaATH, a
kanauaary Credany Xauky o1006pu oa0opana.

Hosu Cap, [NOTITNCH YJITAHOBA KOMUCHIE

Hp Cunuma l{pBenkosuh,
penoBuu nipodecop [IMD-a, npencenHuk

Hp Urop JonuHka,
penoBuu ipodecop [IMD-a, unan

Hp bojan bammuh,
noueHt [IM®-a, meHTOp




