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ИЗВЕШТАЈ О ОЦЕНИ МАСТЕР РАДА 

 

 

I ПОДАЦИ О КОМИСИЈИ  

1. Датум и орган који је именовао Комисију  

05.11.2025. Веће Департмана за математику и информатику Природно-математичког 

факултета Универзитета у Новом Саду 

2. Састав Комисије са назнаком имена и презимена сваког члана, звања, назива уже 

научне области за коју је изабран у звање, датума избора у звање и назив факултета, 

установе у којој је члан комисије запослен: 

• др Петар Ђапић, ванредни професор на Природно-математичком факултету 

у Новом Саду, ужа научна област: алгебра и математичка логика, изабран у 

звање 1. 6. 2018. ‒ председник комисије 

• др Кристина Аго, доцент на Природно-математичком факултету у Новом 

Саду, ужа научна област: алгебра и математичка логика, изабрана у звање 10. 

12. 2021. ‒ члан комисије 

• др Самир Захировић, доцент на Природно-математичком факултету у 

Новом Саду, ужа научна област: алгебра и математичка логика, изабран у 

звање 10. 12. 2021. ‒ ментор 

II ПОДАЦИ О КАНДИДАТУ 

1. Име, име једног родитеља, презиме:  

Владимир, Мирослав, Милошевић 

2. Датум рођења, општина, република:  

28. 11. 1989, Шабац, Србија 

3. Година уписа на дипломске академске студије, смер/усмерење: 

2019, мастер професор математике 

III НАСЛОВ МАСТЕР РАДА 

 

Посебни бројеви у комбинаторици: Стирлингови, хармонијски и Каталанови бројеви 

 

IV ПРЕГЛЕД МАСТЕР РАДА 
 

Мастер рад се састоји од 80 страна и 12 слика, садржи предговор, закључак и главни 

део рада који је подељен на четири главе. Прва глава посвећена је Стирлинговим 

бројевима. Друга глава се бави хармонијским бројевима, а у трећој глави се уводе 

Каталанови бројеви, као и докази бројних њихових особина. Четврта глава бави се 

уопштењем Каталанових бројева. 

У првој глави уведени су Стирлингови бројеви прве врсте и Стирлингови бројеви 

друге врсте. Уведене су рекурзивне формуле које описују Стирлингове бројеве и 

прве и друге врсте. Посебна пажња посвећена је комбинаторној интерпретацији 

Стирлингових бројева. Такође су доказане и једнакости које повезују Стирлингове 

бројеве прве врсте и Стирлингове бројеве друге врсте. Презентовани су и класични 

идентитети за Стирлингове бројеве. 

У другој глави уводи се дефиниција хармонијских бројева. Представљено је 

неколико примера у којима се појављују хармонијски бројеви, попут трика с 

картама, и с црвом на гумици. Описане су и везе између хармонијских бројева и 



Стирлингових бројева, као и са природним логаритмом. Описани су и хармонијски 

бројеви вишег реда, као и њихове особине и примене. 

У трећој глави уводи се дефиниција Каталанових бројева. Представљени су и 

примери у чијим се пребрајањима јављају Каталанови бројеви  као резултат, попут 

Дикових путева дужине 2n, триангулација конвексног n+2-тоугла, бинарних стабала 

са n чворова, уређених стабала реда n+1, и гласачких низова дужине 2n. 

Коначно, четврта глава бави се једним уопштењем Каталанових бројева, при чему се 

овако уопштени Каталанови бројеви такође појављују као резултат пребрајања горе-

наведених појмова, одн. Дикових путева дужине 2nm, уређених стабала реда nm+1, 

и осталих уопштења.  

V ВРЕДНОВАЊЕ ПОЈЕДИНИХ ДЕЛОВА МАСТЕР РАДА 

Рад Посебни бројеви у комбинаторици: Стирлингови, хармонијски и Каталанови 

бројеви садржи све битне елементе мастер рада: предговор, текст који је подељен у 

четири главе, закључак и списак коришћене литературе. Рад је написан читко, 

математички прецизно и пружа увид у неке од класа бројева значајних у 

комбинаторици, одн. у Стирлингове бројеве, хармонијске бројеве и Каталанове 

бројеве. Заступљени су и примери који јасно илуструју уведене појмове и тврђења. 

У првој глави су наведене основне особине Стирлингових бројева, њихове 

комбинаторне интерпретације, рекурзивне формуле за Стирлингове бројеве, као и 

класични идентитети за Стирлингове бројеве. 

У другој глави, која је посвећена хармонијским бројевима, презентовани су примери 

у којима се појављују  хармонијски бројеви, попут трика с картама и црвом на 

гумици. Презентовани су докази многих особина хармонијских бројева: да низ 

хармонијских бројева дивергира, идентитети који описују хармонијске бројеве 

помоћу Стирлингових бројева, као и веза са природним логаритмом. Приказани су и 

хармонијски бројеви вишег реда, као и њихове примене. 

Највећи део рада посвећен је Каталановим бројевима, и њима се баве трећа и 

четврта глава. У трећој глави су презентовани класични резултати о Каталановим 

бројевима, док се четврта глава бави једним уопштењем Каталанових бројева. 

Презентовани су докази за разне комбинаторне интерпретације Каталанових бројева, 

а затим су представљене и аналогне комбинаторне интерпретације уопштених 

Каталанових бројева. Уочено је да за сваку од наведених интерпретација 

„класичних“ Каталанових бројева постоје одговарајућа уопштења тих 

интерпретација, а која сва одговарају претходно уведеним уопштеним Каталановим 

бројевима. 

 

VI ЗАКЉУЧЦИ ОДНОСНО РЕЗУЛТАТИ ИСТРАЖИВАЊА 

У раду су најпре представљени класични резултати на тему Стирлингових, 

хармонијских и Каталанових бројева. Потом је представљено и једно уопштење 

Каталанових бројева, чиме су приказани и модерни резултати на тему Каталанових 

бројева, и приказане су комбинаторне интерпретације горе-поменутих уопштених 

Каталанових бројева, што представља природну надоградњу на претходно наведене 

класичне резултате. Презентовани су бројни примери у којима се могу пронаћи 

Каталанови, хармонијски и Стирлингови бројеви као резултати пребрајања. 

  

VII КОНАЧНА ОЦЕНА МАСТЕР РАДА 

Садржај и структура мастер рада су у потпуности урађени у складу са одобреном 

темом. Прегледно и детаљно су дати резултати предвиђени у пријави теме, 

коришћена литература је релевантна и актуелна, а докази су математички коректно 

изведени. 



VIII ПРЕДЛОГ 

Имајући у виду све претходно речено, Комисија предлаже да се мастер рад Посебни 

бројеви у комбинаторици: Стирлингови, хармонијски и Каталанови бројеви 

прихвати, а кандидату Владимиру Милошевићу одобри одбрана. 

 

 

 

Нови Сад, 20. 11. 2025. ПОТПИСИ ЧЛАНОВА КОМИСИЈЕ 

 

  

 

 ____________________________________ 

 Др Петар Ђапић, 

 ванредни професор ПМФ-а, председник 

 

 

 ____________________________________ 

 Др Кристина Аго, 

 доцент ПМФ-а, члан 

  

 

 _____________________________________ 

 Др Самир Захировић, 

 доцент ПМФ-а, ментор 

  


